江游老师自招数学培优竞赛（+13243830601）
2025-2026学年广东省深圳中学九年级（上）期中数学试卷
一．选择题（共8小题）
1．（3分）如图是一个水平放置的由圆柱体和正方体组成的几何体，它的主视图是（　　）

A．	B．	C．	D．






2．（3分）如图，点是的黄金分割点，即点满足，若，则的长为（　　）




A．	B．	C．	D．0.618

3．（3分）两个相似三角形，其面积之比为，则其周长之比为（　　）



A．	B．	C．	D．不能确定




4．（3分）某远光广场有一块正方形的空地正中间修建一个圆形喷泉，在四个角修建四个四分之一圆形的水池，其余部分种植花草．若喷泉和水池的半径都相同，喷泉边缘到空地边界的距离为，种植花草的区域的面积为，设水池半径为，可列出方程（　　）



A．	B．	


C．	D．

5．（3分）已知反比例函数，下列结论正确的是（　　）



A．当时，随着的增大而减小	
B．图象在第一、三象限	


C．当时，	

D．图象经过点









6．（3分）如图，点、点在△的边上，点在边上，，且，要使得，还需添加一个条件，这个条件可以是（　　）





A．	B．	C．	D．






7．（3分）如图，反比例函数图象经过点，轴，，若，则的值为（　　）



A．	B．8	C．4	D．














8．（3分）如图，在△中，，点为的中点，过点作的垂线，交于点，连接，平分，交的延长线于点，则的度数为（　　）





A．	B．	C．	D．
二．填空题（共5小题）



9．（3分）若是一元二次方程的一个根，则的值为 　　 ．









10．（3分）如图，某风景区在建设规划过程中，需要测量两岸码头、之间的距离．设计人员在点设桩，取、的三等分点、，测得，则　　 ．


11．（3分）国学经典《声律启蒙》中有这样一段话：“斜对正，假对真，韩卢对苏雁，陆橘对庄椿”，现有四张卡片依次写有一“斜”、“正”、“假”、“真”，四个字张卡片除了书写汉字不同外其他完全相同），现从四张卡片中随机抽取两张，则抽到的汉字恰为相反意义的概率是　　．






12．（3分）如图，点为正方形的两条对角线，的交点．若正方形的周长为，则阴影部分的面积为 　　 ．















13．（3分）如图，点在正方形的边上，连接、，延长到点，使，过点作于点，连接．若，则的长为 　　 ．

三．.解答题（共7小题）
14．用适当的方法解下列方程：

（1）；

（2）；

（3）．




15．如图，在中，是边上的高，且，

（1）求的大小；

（2）求证．





16．如图，在平面直角坐标系中，△的顶点坐标分别为、，．


（1）画出将△向上平移3个单位，再向左平移5个单位后的△；





（2）以原点为位似中心，在位似中心的同侧画出△的一个位似△，使它与△的相似比为；







（3）若△内部任意一点的坐标为，直接写出经过（2）的变化后点的对应点的坐标（用含、的代数式表示）．










17．如图，在平面直角坐标系中，直线与轴交于点，与反比例函数的图象相交于点，点在轴上，且，．

（1）求的值及反比例函数的表达式；

（2）求直线的表达式．

18．为贯彻落实党的二十大关于深化全民阅读活动的重要部署，教育部印发了《全国青少年学生读书行动实施方案》，于是远光中学开展了以“书香润校园，好书伴成长”为主题的系列读书活动．学校为了解学生周末的阅读情况，采用随机抽样的方式获取了若干名学生的周末阅读时间数据，整理后得到下列不完整的图表：
	类别
	
类
	
类
	
类
	
类

	
阅读时长（小时）
	

	

	

	


	频数
	12
	

	

	6


请根据图表中提供的信息解答下面的问题：


（1）此次调查共抽取了 　　 名学生，　　 ，　　 ；

（2）扇形统计图中，类所对应的扇形的圆心角是 　　 度；

（3）已知在类的学生有4名初三学生，其中有两名男生和两名女生，若从中随机抽取两人参加阅读分享活动，请用列表或画树状图的方法求出恰好抽到一名男生和一名女生的概率．

19．某远光商场一种商品的进价为每件60元，售价为每件80元，每天可以销售48件，为尽快减少库存，商场决定降价促销．
（1）若该商品连续两次下调相同的百分率后售价降至每件64.8元，求两次下降的百分率；
（2）经调查，若该商品每降价2元，每天可多销售8件，那么每天要想获得1020元的利润，每件应降价多少元？










20．如图，在等腰直角三角形中，，，，点是的中点，点和点分别是线段和上的动点．





（1）当点和点分别是和的中点时，求的值；






（2）当时，以点，，为顶点的三角形与△相似，求的值；


（3）当时，求的最小值．



2025-2026学年广东省深圳中学九年级（上）期中数学试卷
参考答案与试题解析
一．选择题（共8小题）
	题号
	1
	2
	3
	4
	5
	6
	7
	8

	答案
	A
	A
	B
	D
	D
	A
	A
	D



一．选择题（共8小题）
1．（3分）如图是一个水平放置的由圆柱体和正方体组成的几何体，它的主视图是（　　）

A．	B．	C．	D．

【答案】
【解答】解：几何体的主视图为：．

故选：．






2．（3分）如图，点是的黄金分割点，即点满足，若，则的长为（　　）




A．	B．	C．	D．0.618

【答案】
【解答】解：由题知，



因为点是的黄金分割点，且，

所以．

又因为，

所以．

故选：．

3．（3分）两个相似三角形，其面积之比为，则其周长之比为（　　）



A．	B．	C．	D．不能确定

【答案】


【解答】解：两个相似三角形面积之比为，


两个相似三角形相似之比为，


这两个三角形的周长之比为．

故选：．




4．（3分）某远光广场有一块正方形的空地正中间修建一个圆形喷泉，在四个角修建四个四分之一圆形的水池，其余部分种植花草．若喷泉和水池的半径都相同，喷泉边缘到空地边界的距离为，种植花草的区域的面积为，设水池半径为，可列出方程（　　）



A．	B．	


C．	D．

【答案】


【解答】解：设水池半径为，

根据题意列出方程．

故选：．

5．（3分）已知反比例函数，下列结论正确的是（　　）



A．当时，随着的增大而减小	
B．图象在第一、三象限	


C．当时，	

D．图象经过点

【答案】

【解答】解：，


图象在第二、四象限，故错误；




当时，随的增大而增大，故错误；





当时，的值可能大于2或小于2，如时，故错误；




当时，，故图象经过点，故正确．

故选：．









6．（3分）如图，点、点在△的边上，点在边上，，且，要使得，还需添加一个条件，这个条件可以是（　　）





A．	B．	C．	D．

【答案】


【解答】解：，，


，



当时，即时，


，故选项符合题意；




而，、选项不能得出，

故选：．






7．（3分）如图，反比例函数图象经过点，轴，，若，则的值为（　　）



A．	B．8	C．4	D．

【答案】



【解答】解：反比例函数图象经过点，轴，


设点，由题意得：，

，


，，


△的面积为8，


，

；

故选：．














8．（3分）如图，在△中，，点为的中点，过点作的垂线，交于点，连接，平分，交的延长线于点，则的度数为（　　）





A．	B．	C．	D．

【答案】

【解答】解：由条件可知，







点为的中点，过点作的垂线，交于点，


垂直平分，


，，

，

由条件可知，

，

，


，即：，

；

故选：．
二．填空题（共5小题）




9．（3分）若是一元二次方程的一个根，则的值为 ．

【答案】．



【解答】解：把代入方程得，

解得，


即的值为．

故答案为：．










10．（3分）如图，某风景区在建设规划过程中，需要测量两岸码头、之间的距离．设计人员在点设桩，取、的三等分点、，测得，则 ．


【答案】．





【解答】解：点、是、的三等分点，


结合图形可得，

又，



△△，


，

，

，

故答案为：．


11．（3分）国学经典《声律启蒙》中有这样一段话：“斜对正，假对真，韩卢对苏雁，陆橘对庄椿”，现有四张卡片依次写有一“斜”、“正”、“假”、“真”，四个字张卡片除了书写汉字不同外其他完全相同），现从四张卡片中随机抽取两张，则抽到的汉字恰为相反意义的概率是　　．




【解答】解：设“斜”、“正”、“假”、“真”分别为，，，，画树状图得：

由树状图可知共有12种等可能的结果数，其中汉字恰为相反意义的有4种，

所以抽到的汉字恰为相反意义的概率，

故答案为：．







12．（3分）如图，点为正方形的两条对角线，的交点．若正方形的周长为，则阴影部分的面积为 ．


【答案】．



【解答】解：正方形的周长为，



四边形是正方形边长为，





，，点是的中点，


，





阴影部分的面积为四边形的面积三角形的面积，

故答案为：．















13．（3分）如图，点在正方形的边上，连接、，延长到点，使，过点作于点，连接．若，则的长为 ．


【答案】．




【解答】解：如图，四边形为正方形，连接，，，




，，，


在△和△中，

，



△△，

，


在△和△中，

，



△△，


，，

，

，

，


，，


在△和△中，

，



△△，


，，


，，




设与交于点，则，

，


△为等腰直角三角形，


．

故答案为：．
三．.解答题（共7小题）
14．用适当的方法解下列方程：

（1）；

（2）；

（3）．


【答案】（1），；


（2），；


（3），．

【解答】解：（1）由题意得，


解得，；

（2）由题意得，


或，


解得，；

（3）由题意得，

，

，

，


或，


解得，．




15．如图，在中，是边上的高，且，

（1）求的大小；

（2）求证．



【解答】（1）解：是边上的高，

，

，


又，

，

，

又，

，

即；


（2）证明：，，

．


，

．




16．如图，在平面直角坐标系中，△的顶点坐标分别为、，．


（1）画出将△向上平移3个单位，再向左平移5个单位后的△；





（2）以原点为位似中心，在位似中心的同侧画出△的一个位似△，使它与△的相似比为；







（3）若△内部任意一点的坐标为，直接写出经过（2）的变化后点的对应点的坐标（用含、的代数式表示）．

【答案】（1）
；
（2）
；

（3）．
【解答】解：（1）如图：

（2）如图：




（3）由题意可知△△，且相似比为，





当点的坐标为时，对应点的坐标为：．









17．如图，在平面直角坐标系中，直线与轴交于点，与反比例函数的图象相交于点，点在轴上，且，．

（1）求的值及反比例函数的表达式；

（2）求直线的表达式．


【答案】（1）4；；

（2）．

【解答】解：（1）由题意可得：，

，


把点的坐标代入得，

，

，


．


（2）过点作轴，

，

，


，

，

，



△△，


，


，


解得：或，

，

，



点的坐标为，




直线与轴交于点，



点的坐标为，


设直线的表达式为，

根据题意，得，

解得，



直线的表达式为．
18．为贯彻落实党的二十大关于深化全民阅读活动的重要部署，教育部印发了《全国青少年学生读书行动实施方案》，于是远光中学开展了以“书香润校园，好书伴成长”为主题的系列读书活动．学校为了解学生周末的阅读情况，采用随机抽样的方式获取了若干名学生的周末阅读时间数据，整理后得到下列不完整的图表：
	类别
	
类
	
类
	
类
	
类

	
阅读时长（小时）
	

	

	

	


	频数
	12
	

	

	6


请根据图表中提供的信息解答下面的问题：


（1）此次调查共抽取了 　60　 名学生，　　 ，　　 ；

（2）扇形统计图中，类所对应的扇形的圆心角是 　　 度；

（3）已知在类的学生有4名初三学生，其中有两名男生和两名女生，若从中随机抽取两人参加阅读分享活动，请用列表或画树状图的方法求出恰好抽到一名男生和一名女生的概率．

【答案】（1）60，27，15；
（2）162；

（3）．


【解答】解：（1）（名，

，

，
故答案为：60，27，15；

（2），
故答案为：162；
（3）画树状图如下：


由树状图可知恰好抽到一名男生和一名女生的概率为．
19．某远光商场一种商品的进价为每件60元，售价为每件80元，每天可以销售48件，为尽快减少库存，商场决定降价促销．
（1）若该商品连续两次下调相同的百分率后售价降至每件64.8元，求两次下降的百分率；
（2）经调查，若该商品每降价2元，每天可多销售8件，那么每天要想获得1020元的利润，每件应降价多少元？

【答案】（1）；
（2）5元．

【解答】解：（1）设每次降价的百分率为，

，


，（舍去），

答：该商品连续两次下降的百分率为；

（2）设每件商品应降价元，

得，


解得或，

为尽快减少库存，

，
答：每件商品应降价5元．










20．如图，在等腰直角三角形中，，，，点是的中点，点和点分别是线段和上的动点．





（1）当点和点分别是和的中点时，求的值；






（2）当时，以点，，为顶点的三角形与△相似，求的值；


（3）当时，求的最小值．


【答案】（1）；

（2）；

（3）．




【解答】解：（1）三角形为等腰直角三角形，，，

．




当点和点分别是和的中点时，


可得，，

故．



（2），，




，设，则，，




等腰直角三角形中，，，



，，


是的中点，


，

，




当点，，为顶点的三角形与△相似时，分两种情况：



①当△△时，则，

即，此方程无解，不符合题意；



②当△△时，则，




解得：（不符合题意，舍去）或，


，

综上可得．

（3）法一（几何法）



，，


．




以为斜边构造等腰直角三角形，连接，则，
如图所示：



，

，

，

，


四边形为平行四边形，

，





将绕点旋转90度得到，连接，，



则，，，

，


又，，



△△，

，

，

，





当点在线段上时，的值最小为的长，




在△中，，，

故，


的最小值为．




法二（代数法）：作于点，于点，如图所示：


，


，设，


则，，

，

，


，，

由勾股定理可得

，



上式结果可看成点到点和点的距离之和，



欲求和最小，根据将军饮马原理，作点关于轴的对称点，


则的最小值为；

法三（几何法）




作于点，于点，


，△为等腰直角三角形，

，


设，则，


则，，


，故，

又，


在△和△中，

，



△△，

，

，




作点关于的对称点，连接，

则，



构造△，使，

则，


即的最小值为．
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